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ΘΕΜΑ Α 
 
Α1. Έστω το πολυώνυμο: ( ) −

−
= + + + +v v 1

ν ν 1 1 0P x α x α x α x α και 0x . Να αποδείξετε ότι: 
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Α2. Να διατυπώσετε το κριτήριο παρεμβολής. 
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Α3. Πότε δύο συναρτήσεις f, g λέγονται ίσες; 
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Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας, δίπλα στο 
γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, 
αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

α. Αν ( )
→


0x x

lim f x 0 , τότε ( ) f x 0 , για τα x κοντά στο 0x . 

β. Για κάθε ζεύγος συναρτήσεων →f : και →g : ,αν ( )
→

=
0x x

lim f x 0  και ( )
→

= +
0x x

lim g x , 

τότε ( ) ( )
→

  = 
0x x

lim f x g x 0 . 

γ. Αν  0 α 1, τότε 
→+

= +x

x
lim α . 

δ. Ισχύει: 
→

−
=

x 0

1 συνx
lim 0

x
. 

ε. Ισχύει: 
+→
= +

2ν 1x 0

1
lim

x
, για κάθε ν . 
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ΘΕΜΑ Β 
 

Β1. Να υπολογίσετε, αν υπάρχουν, τα παρακάτω όρια: 

 α. 
2

2x 2

x 12 4
lim

3x 12→

+ −

−
 β. 

2 2

2x 2

3x 5x 6 2x
lim

x 5 1→

− − −

− − +
 γ. 

2

2x 2

x 4 x 2
lim

x 4→−

− − − −

−
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Β2. Να βρείτε τους πραγματικούς αριθμούς α και β, για τους οποίους ισχύει: 

2

2x 2

x 5 αx β 4
lim

3x 3x 2→

+ + +
= −

− +
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( ) ( )
→

=
0

0
x x
lim P x P x
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ΘΕΜΑ Γ 
 

Γ1. Αν η συνάρτηση f είναι ορισμένη στο  και ( )2 1
x ημ f x συν2x 1

x
  − , για κάθε x , τότε 

να υπολογίσετε τα όρια: 

α. ( )
x 0
lim f x
→

   β. 
( )

x 0

f x
lim

x→
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Γ2. Να βρείτε το λ , ώστε να ισχύει: 

2x 2

x 3
lim

x λx λ 8→

−
= −

+ + +
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Γ3.  Δίνεται η συνάρτηση →g :  για την οποία ισχύει: ( )
→
  = 

2

x 0
lim x g x 3 . Να βρείτε τα όρια: 

α. ( )
→x 0

lim g x    β. ( )
→
   x 0

lim g x ημx ημ3x  
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ΘΕΜΑ Δ 
 

Δ1. Δίνεται η συνάρτηση →f :  για την οποία ισχύει: ( )  +2x f x x 4 , για κάθε x . 

α. Να αποδείξετε ότι ( )
→

= +
x 0
lim f x . 
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β. Να υπολογίσετε τα όρια: 

i. ( )
( )→

 
 

  
x 0

1
lim f x ημ

f x
   ii. 

( )
( )

→

 
 

  
x 0

1
lim ημf x

f x
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Δ2. Δίνεται η συνάρτηση →g :  με  ( ) = − + −2g x 4x 3x 2 2x . Να υπολογίσετε τα όρια: 

α. ( )
→−x
lim g x    β. ( )

→+x
lim g x  
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